RozDZIAL 1

ELEMENTY RACHUNKU ZDAN
I RACHUNKU ZBIOROW

TEORIA

WARTOSCI LOGICZNE. Sens spdjnikow dwuargumentowych okresla nastepujaca tabelka:

Plq|pPNqg|pVq|p=q|p=(q
1(1] 1 1 1 1
10| O 1 0 0
01| 0 1 1 0
00| 0 0 1 1
W przypadku spéjnika negacji mamy
—p
1] 0
0] 1
Z ADANIA

Zadanie 1.1. Ocen wartos¢ logiczng nastepujacych zdan:
(a) Liczba 4 jest parzysta i liczba 5 jest nieparzysta.
(b) Liczba 20 jest parzysta lub liczba 4 jest nieparzysta.
(c) Jezeli 4 jest liczba nieparzysta, to 20 : 4 = 5.
(d) Jezeli logs3 =1, to 371 = 3.

(e) Liczba 4 jest parzysta wtedy i tylko wtedy, gdy 4 > 10.



Zadanie 1.2. Sprawdz, czy nastepujace formuly sa tautologiami:
(a) p & =(=p);
(b) =(pAq) & (=p = q);
(€) ~(pAq) = (=pV —q);
(d) (=pVq) & ~(p=9q);
(e) bV vrl=lpVigvr)]

Zadanie 1.3. Zaneguj nastepujace zdania:

(a) /\|a:|>0; (C)/\\/x<y;

zeR yeR zeR
(b) \/ 2*+5=0; d) \V A(k>n=a,=0).
zeR neN keN

Zadanie 1.4. Uzywajac kwantyfikatoréw oraz symboli matematycznych zapisz ponizsze zdania:
(a) Liczba catkowita x jest parzysta.
(b) Liczba naturalna z jest suma kwadratéw dwdch liczb naturalnych.
(c) Nie istnieje najwieksza liczba naturalna.
(d) Nie istnieje liczba rzeczywista, ktorej kwadrat jest mniejszy od zera.

Zadanie 1.5. Niech A = [3,5) oraz B = (4, 10] beda podzbiorami X = [0, +00). Wyznaczy¢:

(a) A\ B; (c) (AUB)'NB;

(b) A'N B; (d) (AN B)Y U A.
Zadanie 1.6. Niech A = (—1,3), B = [-10,—1), C = [-5,0) beda podzbiorami X = R.
Wyznaczyé:

(a) (AUB)\C; () (A'NnB)UC;

(b) (AUB)NC, (d) AnB'NnC.

Zadanie 1.7. Dowies¢, ze dla dowolnych zbioréw A, B, C prawdziwe sa nastepujace zaleznosci:
(a) (AUB)\C =(A\C)U(B\(O); (b) (AnB) =A"UDB'.

Zadanie 1.8. Na przyktadzie zbioréw A =[-2,1) oraz B={x € R: =1 <x — 1 < 1} spraw-
dzi¢ stusznos$é praw de Morgana. (Zakladamy, ze A i B sa podzbiorami R.)



ODPOWIEDZI

Zadanie 1.1. (a) prawda; (b) prawda; (c) prawda; (d) falsz; (e) falsz.
Zadanie 1.2. (a) tak; (b) nie; (c¢) tak; (d) nie; (e) tak.

Zadanie 1.3. (a) V |z|<0;(b) A 22+5#0;(c) V ANz>y;(d) A V(E=nAa,#0).
zeR

zeR yER zeR neN keN

Zadanie 1.4. (a) V 2 =2k; (b) V Vz=k*+n% (c)=V An>kabo A V n<k;
kez KEN neN nEN keN neN keN
(d) =V 22 <0albo A 22> 0.

zeR zeR

Zadanie 1.5. (a) [3,4]; (b) [5,10]; (c) 0; (d) [0, +00).

Zadanie 1.6. (a) [—10,—5) U[0,3); (b) [=5,0) \ {—=1}; (c) [-10,0); (d) {—1}.



