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2.4. ROZSZERZONY ZBIOR LICZB RZECZYWISTYCH

Definicja 2.13. Przez R oznaczaé bedziemy zbidr liczb rzeczywistych R wraz z dotaczonymi
dwoma elementami +o00, —oo, ktére nazywaé bedziemy liczbami nieskonczonymi,

R=RU{—o00} U {+o0}.

Przyjmujac, ze dla kazdej liczby rzeczywistej x : —o0 < < +o00 oraz, ze —00 < 400,
rozszerzamy okreélona w R relacje porzadku na zbiér R.

Zbior R, liczb rzeczywistych dodatnich wraz z dotaczonym elementem +oo oznaczaé¢ bedzie-
my przez R, (analogicznie R_).
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Niech E bedzie niepustym i ograniczonym z gory podzbiorem zbioru R. Wiadomo, ze wtedy
istnieje sup £ = s € R. Jezeli zbior E nie jest ograniczony z goéry, to przyjmujemy sup £ = +o0,

a zatem

(supE =+40) < (IMeRVzeE z< M) VMeRIxeFE z>M).

Analogiczna uwaga odnosi sie do zbioru, ktéry nie jest ograniczony z dotu.

Przyjmujemy nastepujace konwencje:

VeeR z+4 (+00) = (4+00) + 2 = 400, VeeR x4 (—00)=(—00)+x=—00,
VeeR (4o0)—z=2x—(—00) =400, VeeR (—o0)—z=1z—(+00)=—00,
(+00) + (400) = +o0, (—o0) + (—o0) = —o0,

(+00) — (—00) = +o0, (—00) — (400) = —o0,
VzeR, z(+o0)=(+00)x = +00, VreR, z(—o0)=(—00)r=—00,
VzeR  x(+o00) = (+o0)z = —00, VreR. x(—00)=(—o0)r = +00,
VO#£zeR Ezl(—l—oo), VO#zeR ﬁ:l(—oo),

T T T T

VreR _I_%:O, V:UGR%:O

Uznajemy, ze nastepujace dziatania sg niewykonalne w zbiorze R:

(+00) +(~o0), (+00) = (+00), 0(+00), O(=o0), Toov =
+o0 —©

(_OO) + (+OO)> (_OO) - (_OO)> (+OO)0> (_OO)0> T



