Réwnanie zupetne — dodatek
Zatozmy, ze dane jest roOwnanie zupetne
M(z,y)dz + N(z,y)dy =0, (1)

gdzie funkcje M i N sa ciagte wzgledem obu zmiennych w pewnym prostokacie O (ograniczonym,
badz nie) i maja w nim ciagte pochodne czastkowe, odpowiednio wzgledem y i x. Zalézmy ponadto,
ze w kazdym punkcie tego obszaru funkcje te nie zeruja sie jednoczesnie. Szukana funkcja U powinna
zatem spetnia¢ uktad réwnan

ou ou

(ZE,y) :M([E,y) oraz @(%,y) :N(C(],y) (2)

ox

dla kazej pary (x,y) € O.
Calkujac pierwsze z réwnan (2) wzgledem zmiennej x, otrzymujemy

Ulw,y) = [ M(z,y)de + o(y),

gdzie ¢ jest pewng funkcjg zmiennej y klasy C'. Rézniczkujac to réwnanie wzgledem zmiennej y
mamy

ou oM oM
/ [ — — _ = — _—

a zatem oznaczajac
oM

otrzymujemy caltke ogdlna réwnania (1) w postaci

Ula.y) = [ Mizy)de + [v()dy = C.

Analogicznie, wychodzac z drugiego z rownan (2), catke ogblna réwnania (1) mozna otrzymaé
W postaci

Ula,y) = [ Ny + [ n@)de = C,

gdzie 1 jest pewng funkcjg zmiennej x.



